DM 9 - MPSI 1 2. Résoudre dans F les équations sui

Partie I ha,b o h.

h b O h
Soit a # 1 un réel fixé, on considére 'ensemble S des suites réelles (wy, )nen @ ‘

vérifiant pout tout entier n Partie TII
W2 = (2 — a)wpy1 + (@ — Dwy On utilise dans cette partie les notatio:
. . . Soit a un réel différent de 0 et de 1 et
On rappelle que S est un sous-espace vectoriel de dimension 2 de ’espace
vectoriel sur R des suites réelles. M =
1. Déterminer, suivant les valeurs de a une base de S.

2. Soit w un élément de S. Suivant les valeurs de a, exprimer w,, pour n € N

X 1. Montrer que M? est combinaison |
en fonction de wy et ws.

2. Etablir lexistence de deux suites

Partie 11 pour tout entier n :
M" =«
Soit V un R espace vectoriel de dimension 3 et B = (u,v,w) une base de V.
Les endomorphismes f et g de V sont définis par les relations suivantes : et o _
n+1l =
J) =0y, f(o)=u—v, f(w)=0y { bovr =
g(u) =0y, g(v) =0y, g(w) =u—w z,y, ',y étant des réels a détern

On pose aussi E = {hqs, (a,b) € (R — {1})?} avec, pour a et b réels différents 3. Vérifier que @ € S. En déduire -
de 1, hy défini par fonction de n.

hap =1dy +af +bg

1. Montrer que (F, o) est un sous-groupe commutatif du groupe (GL(V'),0)
des automorphismes de V.



